A TANTARGY ADATLAPJA

1. A képzési program adatai

1.1 FelsOoktatasi intézmény

Babes-Bolyai Tudomanyegyetem

1.2 Kar

Matematika és Informatika

1.3 Intézet

Magyar Matematika és Informatika

1.4 Szakterulet

Matematika

1.5 Képzesi szint

Mesterképzés

1.6 Szak / Képesites

Modern médszerek a matematika tanitasaban

2. A tantargy adatai

2.1 A tantargy neve (hu)
(en)
(ro)

Modszertani észrevételek az elemi analizisben 1.
Methodological comments in elementary analysis I1.
Aspecte metodice in analiza elementara II.

2.2 Az elbadasért felelds tanar neve Dr. Finta Zoltan egyet. docens

2.3 A szeminariumért felelés tanar neve | Dr. Finta Zoltan egyet. docens

2.4 Tanulmanyi év| 2 (2.5 Félév | 3 (2.6. Ertékelés kollok- | 2.7 Tantargy kotelezo-

médja vium |tipusa alaptantargy

2.8 A tantargy kédja [MMM3039

3. Teljes becsiilt id6 (az oktatasi tevékenység féléves oraszama)

3.1 Heti 6raszam

3 melybdl: 3.2 eléadas| 2 3.3 szeminarium/labor | 1

3.4 Tantervben szerepl6 dssz-Oraszam| 42 | melybdl: 3.5 el6adas| 28 | 3.6 szeminarium/labor | 14

A tanulmanyi id6 elosztasa: ora
A tankdnyv, a jegyzet, a szakirodalom vagy sajat jegyzetek tanulmanyozéasa 15
Konyvtarban, elektronikus adatbazisokban vagy terepen valé tovabbi tajékozodas 11
Szeminariumok / laborok, hazi feladatok, portofoliok, referatumok, esszék kidolgozasa 10
Egyéni készsegfejlesztés (tutoralas) 7
Vizsgak 15
Mas tevékenyséegek:

3.7 Egyéni munka 0ssz-6raszama 58

3.8 A félév Ossz-Oraszdma 100

3.9 Kreditszam 4

4. Elofeltételek (ha vannak)

4.1 Tantervi

e Matematikai analizis 1

4.2 Kompetenciabeli

e Matematikai gondolkodas, modellezés, problemamegoldas

5. Feltételek (ha vannak)

5.1 Az eldadas
lebonyolitasanak feltételei

o Megfeleld infrastruktiraval ellatott eldadoterem

5.2 A szeminarium / labor
lebonyolitasanak feltéetelei

o Megfeleld infrastruktiraval ellatott szeminarium terem




6. Elsajatitandé jellemz6 kompetenciak

e Olyan elméleti és alkalmazott matematikai ismeretek megszerzése, melyek
nélkiilézhetetlenek egy jovenddbeli matematika szakos tanar szamara. Ugyanakkor a
tantargy soran bemutatott hibas feladatmegoldasok, példak és ellenpéldak azt hivatottak
szolgalni, hogy megelézziik a tartalmi hibak eléfordulasat a kézépiskolai matematikai
analizis oktatasaban.

Szakmai kompetencidk

¢ A matematikai gondolkodas hasznositdsa mas miiveltségteriileteken, példaul a
problémamegoldas, érvelés és kommunikacio szerepeltetésevel.

Transzverzalis
kompetenciak

7. A tantargy célkitiizései (az elsajatitando jellemzd kompetencidk alapjan)

7.1 A tantéargy altalanos e Elméleti és alkalmazott matematikai ismeretek megszerzése
célkitiizése

7.2 A tantargy sajatos e A bemutatasra keriild fontosabb fejezetek a kovetkezok: Riemann-
ceélkitiizései integralhato6 fuggvények, improprius integralok, fuggvenysorozatok.

8. A tantargy tartalma

8.1 El6adas Didaktikai modszerek | Megjegyzések

1) Riemann-integralhat6 flggvények: Lebesgue Eléadas, bemutatas, [7,1; 319-329]

(illetve Jordan) értelemben nullamértékti halmazok, a | szemléltetés [konyvészet;oldalak]
Riemann-integralhat6sag Lebesgue-kritériuma,

kovetkezmények

2) Sajatos fuggvenyosztalyok: monoton flggvenyek, | El6adas, bemutatas, [7,1;117-120, 122-123,
paros fuggvények, paratlan fuggvények, peridédikus szemléltetés 126-128], [6; 62, 66, 67,
fuggvények, linearis fuggvények, primitiv fliggvények 72,82, 84, 149, 162, 163]
meghatarozasa

3) Az integralszamitas kozépértektételei: az Eléadas, bemutatas, [7,1; 330-332]
integralszamitas els6 kozépértéktétele, Abel-féle szemleéltetes

transzformacio, az integralszamitas masodik

kozépértéktétele

4) Diszkrét egyenlotlenségek, integralegyenlotlen- El6adas, bemutatas, [7,1;38-41], [7, II; 27], [7,
ségek: kozéparanyosok kozotti egyenldtlenség, szemlélteteés I; 352-356], [7, I; 448]
Bernoulli-egyenl6tlenség, Young — egyenlétlenség,

Holder-egyenldtlenség, Cauchy-Schwarz-




egyenldtlenség, Minkowski-egyenl6tlenség, Csebisev-
egyenldtlenség; integralegyenldtlenségek: Young—
egyenldtlenség, Holder-egyenl6tlenség, Cauchy-
Schwarz-egyenlétlenség, Minkowski-egyenlGtlenség,
Csebisev-egyenlétlenség, Jensen-egyenlbtlenség,
Hadamard-egyenl6tlenség

5) Numerikus integrélas: Lagrange-féle interpolacios | Eldadas, bemutatas, [7, 1, 487-498]
képlet, téglalapformula, trapézformula, Simpson-féle | szemléltetés

képlet

6) A Riemann-integralok alkalmazasai: El6adas, bemutatas, [7,1; 366-378]
teruletszamitas, ivhosszszamitas, forgastestek szemleltetés

térfogatszamitasa, forgastestek felszinszamitasa

7) Improprius integralok: konvergencia kritériumok, | El6adas, bemutatas, [7,1; 379-409]

az improprius integrél kapcsolata a szamsorokkal

szemléltetés

8) Fuggvénysorozatok: egyenletes konvergencia, az
egyenletes konvergencia Cauchy-féle jellemzése,
Dini-tétel; a Dini-tétel altalanositasa, Pdlya-tétel

El6adas, bemutatas,
szemléltetés

[7, 1, 410-413, 414-416];
[10; 1.140-1.142, 1.144-
1.145]

9) Flggvénysorozatok: folytonos fliggvény
approximacioja poligonalis fliggvénysorozattal,
folytonos fliggvény approximécioja polinomfiggvény
sorozattal (Weierstrass elsé approximéacios tétele),
Bernstein-féle polinomok, folytonossagi modulus,
Popoviciu-tétel

Eloadas, bemutatas,
szemléltetés

[7, 1; 414, 419-422]

10) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szamara
tartott kiilonb6z6 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szédmara tartott kiilonb6z6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Eloadas, bemutatas,
szemléltetés

11) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szdmara
tartott kiilonb6z0 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szamara tartott kiilonb6z6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

El6adas, bemutatas,
szemléltetés

12) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szdmara
tartott kiilonb6z0 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szamara tartott kiilonboz6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Elo6adas, bemutatas,
szemleltetés

13) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szamara
tartott kiilonb6z6 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szédmara tartott kiilonboz6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

El6adas, bemutatas,
szemléltetés

14) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szdmara

El6adas, bemutatas,




tartott kiilonb6z6 matematika versenyeken adott szemlelteteés
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szamara tartott kiilonb6z6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Konyvészet
1) Baldzs M.- Hathazi A. : Matematika, Erdélyi Tankdnyvtanacs, Kolozsvar, 2006.
2) Balazs M.: Matematika analizis, Erdélyi Tankdnyvtanacs, Kolozsvar, 2006.

3) Craciun C.V.: Analiza matematica (Materiale pentru perfectionarea profesorilor de liceu), Universitatea
din Bucuresti, Facultatea de Matematica, Bucuresti, 1992.

4) Craciun C.V.: Contraexemple in analiza matematica, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de
Matematica, Bucuresti, 1989.

5) Craciun C.V.: Teoreme de medie din analiza matematica, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de
Matematica, Bucuresti, 1986.

6) Gelbaum B.R. — Olmsted J.M.H. : Contraexemple in analiza, Editura Stiintifica, Bucuresti, 1973.

7) Siretchi Gh. : Calculul diferential si integral, vol. I-11, Editura Stiintifica si Enciclopedica, Bucuresti,
1985.

8) Siretchi Gh. : Calculul diferential, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de Matematica, Bucuresti,
1983.

9) Siretchi Gh. : Functii cu proprietatea Darboux, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de Matematica,
Bucuresti, 1986.

10) Radulescu S. — Radulescu M. : Teoreme si probleme de analiza matemaitica, Editura Didactica si
Pedagogica, Bucuresti, 1982.

8.2 Szeminarium / Labor Didaktikai mddszerek | Megjegyzések
1) Riemann-integralhato figgvények: sorozatok Megbeszéles, vita, [7, 11, 412-472], [3, 108-
hatarértékének kiszamitasa Riemann-integral kérdezve kifejtés 118], [4, 49-56]

segitségével; gyakorlatok és feladatok

2) Sajatos fuggvényosztalyok: gyakorlatok és Megbeszéles, vita, [7, I; 155-157, 160-163,
feladatok kérdezve kifejtés 168-170]

3) Az integralszamitas kozepértektételei: Megbeszéles, vita, [7, 11; 412-472], [4; 99-
gyakorlatok és feladatok kérdezve kifejtés 112]

4) Diszkrét egyenlotlenségek, Megbeszélés, vita, [7, II; 412-472]

integralegyenlétlensegek: gyakorlatok és feladatok kérdezve kifejtes

5) Numerikus integralés: gyakorlatok es feladatok Megbeszéles, vita, [7, I1; 554-559]
kérdezve kifejtés




6) A Riemann-integralok alkalmazasai: gyakorlatok | Megbeszélés, vita, [7, 11; 473-484]
és feladatok kérdezve kifejtés
7) Improprius integralok: gyakorlatok és feladatok Megbeszéles, vita, [7, 11; 485-498]

(Beta-féle és Gamma-féle fliggvények)

kérdezve kifejtes

8) Fuggvénysorozatok: gyakorlatok és feladatok

Megbeszéles, vita,
kérdezve kifejtes

[7, II; 499-514], [4; 59-66]

9) Flggvénysorozatok: gyakorlatok és feladatok

Megbeszélés, vita,
kérdezve kifejtés

[7, 11; 499-514]

10) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szdmara
tartott kiilonboz6 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szamara tartott kiillonboz6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Megbeszéles, vita,
kérdezve kifejtes

11) Versenyfeladatok bemutatésa: didkok szdmara
tartott kiilonb6z6 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szédmara tartott kiilonboz6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Megbeszélés, vita,
kérdezve kifejtés

12) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szdmara
tartott kiilonboz6 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szamara tartott kiilonb6z6 fokozati vizsgadkon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Megbeszéles, vita,
kérdezve kifejtes

13) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szamara
tartott kiillonb6z6 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szédmara tartott kiilonb6z6 fokozati vizsgakon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Megbeszélés, vita,
kérdezve kifejtés

14) Versenyfeladatok bemutatasa: didkok szdmara
tartott kiilonb6z6 matematika versenyeken adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa; tanarok
szamara tartott kiilonb6z6 fokozati vizsgadkon adott
matematikai analizis feladatok feldolgozasa

Megbeszéles, vita,
kérdezve kifejtés

Konyveszet

1) Balazs M.- Hathazi A. : Matematika, Erdélyi Tankényvtanacs, Kolozsvar, 2006.

2) Balazs M.: Matematika analizis, Erdélyi Tankdnyvtanacs, Kolozsvar, 2006.

3) Craciun C.V.: Analiza matematica (Materiale pentru perfectionarea profesorilor de liceu), Universitatea
din Bucuresti, Facultatea de Matematica, Bucuresti, 1992.

4) Craciun C.V.: Contraexemple in analiza matematica, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de

Matematica, Bucuresti, 1989.




5) Craciun C.V.: Teoreme de medie din analiza matematica, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de
Matematica, Bucuresti, 1986.

6) Gelbaum B.R. — Olmsted J.M.H. : Contraexemple in analiza, Editura Stiintifica, Bucuresti, 1973.

7) Siretchi Gh. : Calculul diferential si integral, vol. I-11, Editura Stiintifica si Enciclopedica, Bucuresti,
1985.

8) Siretchi Gh. : Calculul diferential, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de Matematica, Bucuresti,
1983.

9) Siretchi Gh. : Functii cu proprietatea Darboux, Universitatea din Bucuresti, Facultatea de Matematica,
Bucuresti, 1986.

10) Radulescu S. — Radulescu M. : Teoreme si probleme de analiza matemaitica, Editura Didactica si
Pedagogica, Bucuresti, 1982.

9. Az episztemikus kozosségek képviseldi, a szakmai egyesiiletek és a szakteriilet reprezentativ
munkaltatoi elvarasainak 6sszhangba hozasa a tantargy tartalmaval.

e A mesterképzésben szereplé Mddszertani észrevételek az elemi analizisben 1l tantargy birtokéban az
egyetemi hallgat6 — a varhat6 szakiranyokat is figyelembe véve — alkalmas: felel6sségteljes allas
bettltésére, 6nalld dontéshozatalra, tevékenysége mindségtudattal torténd végzésére; tovabbképzések
segitségével Uj kompetencidk elsajatitasara.

10. Ertékelés

Tevékenyseg tipusa 10.1 Ertékelési kritériumok| 10.2 Ertékelési modszerek | 10.3 Aranya a végsé
jegyben
10.4 Eléadas Szummativ (6sszegezd, Irasbeli vizsga 50%
lezard) értékelés
10.5 Szeminarium / Labor| Formativ (formalo, 1 modszertani dolgozat 50%
folyamatos) értékelés megirasa

10.6 A teljesitmény minimumkovetelményei

e Az elbadason és szemindriumon vald aktiv részvétel.

Kitoltés datuma Eléadas felelése Szeminarium felelése
2024. aprilis 15. Dr. Finta Zoltan egyet. docens Dr. Finta Zoltan egyet. docens
Az intézeti jévahagyas datuma Intézetigazgato

2024. aprilis 19. Dr. Andras Szilard-Karoly egyet. docens




