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CLASA A XII-A

Problema 1. Se considera grupul (G, -) cu elementul neutru e. Presupunem ca
a € G, astfel incat a # e, a? = e si |G\ {e,a}| > 3. Daca oricare ar fiz € G\ {e, a}
avem z? = «, sa se arate ca:

a) pentru orice x € G \ {e,a}, are loc ax = za;

b) pentru orice z,y € G\ {e,a}, y # =, y # ax, avem zy,yz € G \ {e,a};

c) |G| > 8.

Problema 2. Sa se calculeze
/” T sin 2x cos x
—  dx
o l4cosbx

Problema 3. Fie (A, +,-) un inel cu proprietatea ca daca = € A si 6z = 0 atunci
x = 0. Daca a,b,c € A astfel incat a — b,b — ¢,c — a sunt idempotente, aratati ca
a=>b=c.

Problema 4. Fiea,b € Rcua <bsif,g: [a,b — [a,b] doua functii continue si
crescatoare care satisfac proprietatile:

(i) f(a) = a, g(b) =b;

(ii) g(x) < z < f(z), oricare ar fi z € (a,b).

Sa se arate ca

n—oo

i (/ o [ S )e) = -

unde pentru o functie % : [a,b] — [a,b] si k € N,k > 2, am notat h* = ho...oh,

de k ori
adica compunerea lui & cu ea insasi de k ori.

Timpul de lucru este de 3 ore. Fiecare problema este notata de la O la 7 puncte.



